
Analisi Matematica I – Scritto del 12.07.2021

Tempo a disposizione: 75 minuti

Esercizio 1. Determinare e rappresentare graficamente il luogo dei punti z ∈ C tali che

z(z̄ + 4i)− 4z = 0.

[Punteggio: 5 punti]

Esercizio 2. Determinare per quali valori del parametro β ∈ R si ha convergenza della serie
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[Punteggio: 6 punti]

Esercizio 3. Calcolare il limite

lim
x→0

log
(
ex

4 − x2 + (sinx)2
)

x4
.

[Punteggio: 5 punti]

Esercizio 4. Determinare e classificare gli eventuali punti di discontinuità e di non derivabilità
della funzione f : R→ R definita da

f(x) :=

{
log(1 + 4x) se x ≥ 0

|1 + 4x| − 1 se x < 0
.

[Punteggio: 5 punti]

Esercizio 5. Determinare la primitiva F : [0,+∞)→ R della funzione

f(x) =
√
xe
√
x

tale che F (4) = 2.
[Punteggio: 6 punti]

Esercizio 6. Sia {an}n ⊂ R una successione a valori non negativi e limitata. Dire se le seguenti
affermazioni sono vere o false, giustificando accuratamente le risposte (esibendo, eventualmente,
controesempi, anche solo grafici):

1. se {an}n converge a un limite L ≥ 0, allora {an}n è non decrescente;

2. ogni sottosuccessione {ank
}k di {an} è convergente o oscillante;

3. la serie
∑∞
n=0 an converge.

[Punteggio: 3 punti]


